06.07.2015.

MATEMATIKA II

. Rijesite matricnu jednadzbu AX + BX = C, ako su zadane matrice

-1 0 5 2 2 —6 ~1
A=| 4 -4 1|,B=|-43 =3|ic=]| 2
~1 3 -2 30 —1 0

. Odredite podruéje konvergencije reda funkcija (obavezno ispitajte ponasanje na
rubovima intervala)

. Zadana je funkcija f(z,y) = arcsin(2y — 5) — x - /16 — 22 — y2. Odredite i skicirajte

domenu funkcije te joj odredite prvi diferencijal.

. Odredite ono partikularno rjesenje diferencijalne jednadzbe

2
(Iny + 22%y) dz + (E - ga:“q’ — sin Qy) dy =0
Y

koje zadovoljava pocetni uvjet y(0) = g

. Skicirajte podrucje integracije, zamijenite poredak integriranja i zatim izracunajte

integral
2 z2+1
/ dx / 2zy dy.
0 1



06.07.2015.

MATEMATIKA I - Rjesenja

1. AX+BX=C = (A+B)X=C = X=(A+B)'C

1 2 -1 —9 -3 5 3
A+B=|0 -1 =2 | = (A+B)'=| 4 1 =2, X=| -2
2 3 -3 —2 -1 1 0

. Nakon koristenja Cauchyjevog kriterija (moze i D’Alembertov) dobivamo otvoreni
interval (e7? 4+ 1, e? + 1).

Za x = e ?+1 dobivamo red > 7 (;33)" koji konvergira po Leibnizovom kriteriju.
Za r = e* + 1 dobivamo red > 7 # koji konvergira jer je to Dirichletov red
zap=3>1.

Dakle, zadani red konvergira za sve x € [e 2 + 1, € + 1].

. Uvjeti na domenu:

(a) -1 <2y—5<1 = 2<y<3
) 16 —22—32>0 = 22+¢y2<16

2
of __ 16 — 22 —y% + -
Ox /16 — 22 — 2
of 2

_ " Ty
Ay 1—(2y—5)2 /16 —22—12
2 Ty

x 2
df = /16 — 22 — y2 + dz+ +
d ( Y \/16—m2—y2) <\/1—(2y—5)2 V16 — 22 — 12




4. Zadana jednadzba je egzaktna diferencijalna jednadzba.
1

2 1
Rjesenje je: xlny + §x3y + 3 cos 2y = =

5. Skica podrucja integracije:




06.07.2015.

MATEMATIKA II

. Rijesite matricnu jednadzbu XA — X B = (| ako su zadane matrice

-1 3 -1 -2 10
A=| 4 2 0|, B=| 4 32 10:[(1) _2 _H
1 -1 4 -1 -4 7

. Odredite podruéje konvergencije reda funkcija (obavezno ispitajte ponasanje na

rubovima intervala)
o0

In(1+x))”
;< 1+

. Zadana je funkcija f(z,y) = y - /22 + 3% — 9 + arccos(2x + 3). Odredite i skicirajte
domenu funkcije te joj odredite prvi diferencijal.

. Odredite ono partikularno rjesenje diferencijalne jednadzbe
(g + 4y2) dz+ (Szy+Inz — %) dy = 0
x

koje zadovoljava pocetni uvjet y(2) = 0.

. Skicirajte podruc¢je integracije, zamijenite poredak integriranja i zatim izracunajte

integral
0 z2+42
/ dx / 223 dy.
-1 2



06.07.2015.

MATEMATIKA I - Rjesenja

1. XA—XB=C = X(A-B)=C = X=C(A-B)"!

12 -1 -9 -3 5
A-B=10 -1 =2 | = (A-B)'=| 4 1 -2, X:{

14 4—71
2 3 -3 -2 -1 1

-17 =5 9

2. Nakon koristenja Cauchyjevog kriterija (moze i D’Alembertov) dobivamo otvoreni
interval (e7® + 1, €* + 1).

Za x = e+ 1 dobivamo red > 7 % koji konvergira po Leibnizovom kriteriju.
Za x = e + 1 dobivamo red > 7 % koji divergira jer je to harmonijski red.
Dakle, zadani red konvergira za sve x € [e™? + 1, €2 + 1).

3. Uvjeti na domenu:

(@) 22 +y2—9>0 = 22+¢y2>9
(b) —1<2r+3<1 = —2<z<-1

gi Ty B 2

O0r /24 y2—9 /1— (2z+3)?
of : y?

A T2+ 2_9_|_—
Ay / VaZ+y? =9

2
df:< 2y 2 )dx+(¢m+—y )dy

V=9 /1= (20 +3)



4. Zadana jednadzba je egzaktna diferencijalna jednadzba.
1

Rjesenje je: ylnx + 4xy? — §e3y =3

5. Skica podrucja integracije:




